Wstep do teorii mnogdsci, egzamin poprawkowy, 4 marca 2005
GRUPA A

Kazde zadanie rozwigzujemy na osobnej kartce!
Kazda kartke prosze podpis& czytelnieoraz podat nr zadania i grupe.

Zad. 1. (20 pkt.) NiechN oznacza zbior wszystkich liczb naturalnych. Zdefiniujmy relacje
< C P(N)"xP(N)" nastepujaco: dla,b € P(N)", a<b wtw. gdy

e a=b lub

e a#b i a(m)Cb(m), gdzie m = min{i € N: a(i) # b(i)}.
a) Pokaz, zex jest porzadkiem c&giowym wP(N)",
b) Czy(P(N)", <) jest liniowy?

c) Czy(P(N)V, ) jest dobrze ufundowany?

Zad. 2. (20 pkt.) Powiemy, ze funkcjg € B4 jestszczodrajesli dla kazdego nieprzeliczal-
negoX CA, zbior f(X) jest nieprzeliczalny. NiecR oznacza zbiér liczb rzeczywistych.

a) Czy kazda funkcja R do R, ktora jestnaR, jest szczodra?
a) Jaka jest moc zbioru wszystkich funkcji szczodrydzR doR?

b) Jaka jest moc zbioru wszystkich funkcjRzdo R xR, ktére nie sa szczodre?

Zad. 3. (20 pkt.) Niech A C R bedzie dowolnym podzbiorem liczb rzeczywistych. Zdefi-
niujmy relacje~4C P(R)x P(R) nastepujaco:

Xr~aY wiwgdy XUA=Y UA.
a) Udowodnij, zev 4 jest relacja rwnowazrsui.
b) Udowodnij, zeP(A) jest rownoliczny ZR]..,.

c) Udowodnij, zeP(R\ A) jest rownoliczny ze zbiorem ilorazowy(R)/~ 4.

Zad. dodatkowe (10 pkt.)Czy (P(N)", 5) z zad. 1 jest krata zupetna?



